VII УРАЛЬСКИЙ ТУРНИР ЮНЫХ МАТЕМАТИКОВ. КИРОВ, 17–22.02.96


МАТЕМАТИЧЕСКИЙ БОЙ №2. 20.02.96. ЮНИОРСКАЯ ЛИГА


Семиклассник разрезал бумажный квадрат на прямоугольники периметра 7 см, а восьмиклассник – точно такой же квадрат на прямоугольники периметра 8 см. Может ли у восьмиклассника получиться больше прямо�угольни�ков?


На белой доске размером 4(n двое по очереди красят по одной клетке, причем никакие две закрашенные клетки не должны граничить между собой по вертикали или горизонтали и никакую клетку нельзя красить второй раз. Про�игры��вает тот, кто не может сделать очередной ход без нарушения правил. Кто выигрывает при правильной игре: тот, кто делает первый ход, или его партнер?


С конечной последовательностью нулей и единиц разрешается производить следующую операцию: заменять 01 на 10...0 (число нулей на каждом шаге произвольно). Может ли для некоторой начальной последовательности процесс замен продолжаться бесконечно?


При каких натуральных значениях n можно так покрасить конечное число клеток бесконечного клетчатого лис�та, чтобы каждая покрашенная клетка имела ровно n покрашенных соседей?


По окружности произвольным образом расставлены все натуральные числа от 1 до 100 (каждое из них встре�ча�ет�ся ровно один раз). Докажите, что среди них найдутся шесть расположенных подряд чисел, среди которых не более одного делится нацело на 3.


Вначале на доске написаны числа 1, 9, 9, 6, и только они. Разрешается выбрать из написанных на доске чисел три произвольных числа a, b и c и дописать на доску три числа a(b+c), b(c+a) и c(a+b) (числа с доски не стираются). Можно ли через несколько таких операций получить на доске число 1996?


Какое наибольшее число слонов можно добавить к шести ладьям, чтобы все эти фигуры можно было расставить на шахматной доске так, чтобы они не били друг друга?


На сторонах AB, BC и CA треугольника ABC отмечены соответственно точки A1, B1 и C1 такие: что AA1=2A1B, BB1=B1C, CC1=C1A. Восстановите треугольник ABC, зная только точки A1, B1 и C1.


В печатном станке сломалась цифра “3”, поэтому в типографии решили нумеровать страницы, используя толь�ко числа без “3”:1, 2, 4, …, 28, 29, 40, 41, 42 и т.д. Какой номер будет иметь 1996-я (в обычной нумерации) стра�ни�ца?


Укажите хотя бы один момент времени, отличный от 6.00 и 18.00, когда часовая и минутная стрелки правильно идущих часов направлены в противоположные стороны.
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